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Луцак С.М.

Сложность решеток квазимногообразий для классов антирефлексивных графов
(Евразийский национальный университет им. Л.Н. Гумилева, г. Астана)

Рассмотрены две меры сложности решеток квазимногообразий: невычислимость множества всех их конечных
подрешеток и Q-универсальность. Проведено исследование сложности строения решеток квазимногообразий для

классов антирефлексивных графов. Изучена взамосвязь между двумя мерами сложности решеток квазимногообразий.

Доказана выполнимость нетривиального тождества на решетках квазимногообразий для классов антирефлексивных
графов. Установлено, что существует континуум классов антирефлексивных графов, таких что множества всех конечных

подрешеток их решеток квазимногообразий невычислимы, но не являющихся Q-универсальными.

Ключевые слова: решетка, квазимногообразие, решетка квазимногообразий, Q-универсальность, невычислимость.

1. Введение

Вопрос о том, какие решетки изоморфны решеткам квазимногообразий был поставлен
более 70-ти лет назад Г. Биркгофом и позднее А.И. Мальцевым независимо друг от друга
[1]. Нахождение решения проблемы Биркгофа-Мальцева в самой общей ее постановке
представляется исключительно сложной задачей; весьма вероятно, что ее (разумное) решение
никогда не будет получено. Утверждать это позволяет ряд результатов о сложности строения
решеток квазимногообразий, полученных к настоящему времени [1, 2]. Тем не менее, изучение
проблемы Биркгофа-Мальцева для конкретных классов алгебраических систем представляет
несомненный интерес и заслуживает внимания.
В настоящей работе проводится исследование сложности решеток квазимногообразий для

классов антирефлексивных графов. Рассматриваются две меры сложности строения таких
решеток: невычислимость множества всех конечных подрешеток решеток квазимногообразий
и Q -универсальность. Первый пример квазимногообразия K , такого что множество
всех конечных подрешеток в Lq(K) невычислимо, был построен А.М. Нуракуновым в
работе [3]. Наличие у квазимногообразия K такого свойства означает, что не существует
алгоритма, который по заданной конечной решетке определял бы, вложима эта решетка
в рассматриваемую решетку квазимногообразий Lq(K) или нет, и свидетельствует об
исключительной сложности решетки квазимногообразий.
Другая мера сложности строения решеток квазимногообразий выражается понятием Q -

универсальности, которое было введено М.В. Сапиром в работе [4], где также им было
показано, что квазимногообразие полугрупп является Q -универсальным. Согласно М.В.
Сапиру, квазимногообразие K Q -универсально, если для любого квазимногообразия K′

конечной сигнатуры решетка Lq(K′) является гомоморфным образом некоторой подрешетки
в решетке Lq(K) . Решетка квазимногообразий Lq(K) в этом случае также называется Q -
универсальной. Сейчас известно много различных Q -универсальных квазимногообразий, см.
[1, 2].
Квазимногообразия графов узучались М.В. Швидефски и А. Замойска-Дженио в работе

[5], см. также работы [6, 7]. В работе [6] доказана Q -универсальность квазимногообразия
антирефлексивных графов. В работе [5] было установлено, что существует класс K

антирефлексивных графов, такой что множество всех конечных подрешеток решетки
квазимногообразий Lq(K) невычислимо. В этой же работе показано, что класс K всех
систем сигнатуры σ является Q -универсальным тогда и только тогда, когда он содержит
подкласс K′ , такой что множество всех конечных подрешеток решетки Lq(K′) невычислимо.
Таким образом, была найдена связь между наличием у классов систем определенных выше
свойств и сформулирована следующая проблема. Сохранится ли подобная взаимосвязь и для
произвольного класса алгебраических систем фиксированной сигнатуры? Автором построен
пример класса, для которого это не так. А именно, доказано, что существует континуум
классов K антирефлексивных графов, таких что множества всех конечных подрешеток
решеток квазимногообразий Lq(K) невычислимы, но, тем не менее, не являющихся Q -
универсальными, см. теоремы 13 и 14.
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2. Основные определения и обозначения

Множество, на котором задано отношение частичного порядка, называется частично
упорядоченным множеством, [8]. Частично упорядоченное множество S называется нижней
полурешеткой, если любые два элемента x, y ∈ S имеют точную нижнюю грань x ∧ y ,
[1]. Двойственным образом определяется верхняя полурешетка, т. е. частично упорядоченное
множество S называется верхней полурешеткой, если любые два элемента x, y ∈ S имеют
точную верхнюю грань x∨y , [1]. Частично упорядоченное множество S называется решеткой,
если оно одновременно является верхней и нижней полурешеткой [1]. Решетка S называется
полной, если любое подмножество A ⊆ S имеет точную верхнюю и точную нижнюю грани [1].
Согласно В.А. Горбунову [1], для нижней полурешетки обозначим через Sub(S) решетку всех
нижних подполурешеток в S . Для любых двух подполурешеток S0 , S1 ∈ Sub(S) множество
S0 + S1 = {s0 ∧ s1 | s0 ∈ S0, s1 ∈ S1} является наименьшей нижней подполурешёткой в S ,
содержащей S0 ∪ S1 , т. е. решеточным объединением S0 и S1 в Sub(S) [2]. Для любых
двух подполурешеток S0 , S1 ∈ Sub(S) решеточное пересечение является обычным теоретико-
множественным пересечением.
Все рассматриваемые в работе классы алгебраических систем являются абстрактными,

т. е. замкнутыми относительно изоморфизмов [1, 8]. Обозначим через K(σ) класс
всех систем сигнатуры σ ; через S(K) класс всех систем из K(σ) , изоморфных
подсистемам систем из K , [1]. Пусть K′ ⊆ K ⊆ K(σ) . Тогда K′ называется K -
квазиэквациональным, если K′ = K ∩Mod(Σ) для некоторого множества Σ квазитождеств
сигнатуры σ , [1]. Очевидно, K′ является K -квазиэквациональным (K -квазимногообразием
или относительным квазимногообразием), тогда и только тогда, когда K′ = K ∩ Q(K′) ,
где Q(K′) — наименьшее квазимногообразие, содержащее класс K′ , [2]. Множество
всех K -квазиэквациональных подклассов в K , упорядоченное по включению, образует
полную решетку, которая называется решеткой K -квазимногообразий или решеткой
квазимногообразий для K , или просто решеткой относительных квазимногообразий, когда
K легко восстанавливается из контекста, и обозначается Lq(K) , [2]. Понятия, здесь не
определенные, см. в [1, 8].

3. Дополнительные утверждения

При доказательстве основного результата мы будем использовать достаточное условие
невычислимости множества всех конечных подрешеток данной решетки [3, лемма 3] и
утверждение о существовании класса антирефлексивных графов [5, предложение 3.7].
Заметим, что символ 2 обозначает двухэлементную решетку, а запись A ≤s

∏
{An | n ∈ N}

означает, что система A является подпрямым произведением семейства систем An , n ∈ N .

Лемма 6. [3, лемма 3] Пусть L — бесконечное вычислимое множество попарно невложимых
подпрямо неразложимых конечных решеток, содержащих, по крайней мере, 3 элемента.
Пусть K — решетка и пусть множество M ⊆ L∩S(K) таково, что K ≤s

∏
{L | L ∈M}×2 .

Если множество M невычислимо, то множество всех конечных подрешеток решетки K
также невычислимо.

Теорема 11. [5, предложение 3.7] Пусть Sn — конечная нетривиальная нижняя
полурешетка для любого n < ω . Тогда существует класс K антирефлексивных графов,
такой что Lq(K) ∼=

∏
n∈N Sub(Sn) .

Также нам потребуются две леммы о свойствах решеток Sub(Kn) [3, леммы 17 и 18], где Kn

(для любого 2 < n < ω ) — конечная нижняя полурешетка типа "корона".

Лемма 7. [3, лемма 17] Решетка Sub(Kn) подпрямо неразложима для любого 2 < n < ω .

Лемма 8. [3, лемма 18] Решетка Sub(Kn) вложима в Sub(Km) тогда и только тогда, когда
n = m (для любых 2 < n,m < ω ).

4. Вспомогательная теорема

В приведенной ниже теореме 12 покажем, что существует класс K антирефлексивных
графов, такой что решетка Lq(K) удовлетворяет нетривиальному тождеству H3 .
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Нетривиальное тождество Hn было рассмотрено в работе [9] и имеет вид:

Un =
∨

0≤i≤n−1

Vi,n ∨
∨

0≤i≤n−2

Wi,n,

где решеточные термы от переменных x0, x1, . . . , xn, x
′
1, . . . , x

′
n определены следующим

образом:
Un = U0,n

Un,n = xn

Ui,n = xi ∧ (Ui+1,n ∨ x′i+1), 0 ≤ i ≤ n− 1,

Vi,n = Vi,0,n, 0 ≤ i ≤ n− 1,

Vi,i,n = (xi ∧ Ui+1 ,n) ∨ (xi ∧ x
′
i+1

), 0 ≤ i ≤ n− 1,

Vi,j,n = xj ∧ (Vi,j+1,n ∨ x′j+1), 0 ≤ j < i ≤ n− 1,

Wi,n = Wi,0,n, 0 ≤ i ≤ n− 2,

Wi,i,n = xi ∧ (x′i+1 ∨ x′i+2) ∧ ((Ui+1,n ∧ (xi ∨ x′i+2)) ∨ x′i+1), 0 ≤ i ≤ n− 2,

Wi,j,n = xj ∧ (Wi,j+1,n ∨ x′j+1), 0 ≤ j < i ≤ n− 2.

Тогда тождество H3 запишется так:

U3 =
∨

0≤i≤2

Vi,3 ∨
∨

0≤i≤1

Wi,3

или
U3 = (V0,3 ∨ V1,3 ∨ V2,3) ∨ (W0,3 ∨W1,3).

Найдем решеточные термы, входящие в запись тождества H3 , которые потребуются нам
при доказательстве следующей теоремы:

U3 = U0,3 ,

U0,3 = x0 ∧ (U1,3 ∨ x′1) ,

U1,3 = x1 ∧ (U2,3 ∨ x′2) ,

U2,3 = x2 ∧ (U3,3 ∨ x′3) ,

U3,3 = x3 .

V0,3 = V0,0,3 ,

V0,0,3 = (x0 ∧ U1,3) ∨ (x0 ∧ x
′
1
) .

V1,3 = V1,0,3 ,

V1,0,3 = x0 ∧ (V1,1,3 ∨ x′1) ,

V1,1,3 = (x1 ∧U2 ,3 ) ∨ (x1 ∧ x
′
2
) .

Тогда V1,3 = x0 ∧ (((x1 ∧ U2,3) ∨ (x1 ∧ x′2)) ∨ x′1) .

V2,3 = V2,0,3 ,

V2,0,3 = x0 ∧ (V2,1,3 ∨ x′1) ,

V2,1,3 = x1 ∧ (V2,2,3 ∨ x′2) ,

V2,2,3 = (x2 ∧ U3,3) ∨ (x2 ∧ x′3) .

Тогда V2,3 = x0 ∧ ((x1 ∧ (((x2 ∧ x3) ∨ (x2 ∧ x′3)) ∨ x′2)) ∨ x′1) .

Обозначим V3 = (V0,3 ∨ V1,3 ∨ V2,3) ∨ (W0,3 ∨W1,3) . Тогда H3 примет вид: U3 = V3 .

Теорема 12. Существует класс K антирефлексивных графов, такой что решетка Lq(K)
удовлетворяет нетривиальному тождеству H3 .
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Доказательство.
Пусть даны множество N ⊆ ω \ {0, 1, 2} и класс {Kn | n ∈ N} конечных нижних

полурешеток типа "корона" (см. рис. 1).
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❡b0

 
  

❡a1

❡b1

 
  

❡a2

❡b2

  
r r r
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❵❵❵

❵❵❵
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❵❵❵

❡

0

❍❍❍❍❍❍❅
❅❅

✟✟✟✟✟✟

Рисунок 1 – Нижняя полурешётка Kn типа "корона"

Согласно теореме 11, применённой к классу {Kn | n ∈ N} , существует класс K

антирефлексивных графов, такой, что Lq(K) ∼=
∏

n∈N Sub(Kn) .
Покажем, что решетка

∏
n∈N Sub(Kn) удовлетворяет нетривиальному тождеству H3 ;

тогда, ему будет удовлетворять и решетка Lq(K) . Сначала установим, что тождество H3

выполняется для каждой n -й проекции
∏

n∈N Sub(Kn) . Согласно [9, лемма 5.2], следующие
неравенства выполняются в каждой решетке ( n ∈ Z+ ):

Vi,n ≤ Un (0 ≤ i ≤ n− 1), Wi,n ≤ Un (0 ≤ i ≤ n− 2).

Если n = 3 , то
Vi,3 ≤ U3 (0 ≤ i ≤ 2), Wi,3 ≤ U3 (0 ≤ i ≤ 1).

Тогда V3 ≤ U3 . Осталось доказать, что U3 ≤ V3 . Все термы x0 , x1 , x2 , x3 , x′1 , x′2 , x′3
интерпретируем как подполурешетки "короны" Kn , — соответственно X0 , X1 , X2 , X3 , X

′
1 ,

X ′
2 , X

′
3 .

Пусть произвольно взятый элемент a0 ∈ Kn лежит в U3 . Тогда a0 , с одной стороны, лежит
в X0 , которая является подполурешеткой в Kn , а, с другой стороны, — в U1,3 + X ′

1 . Если
элемент a0 ∈ Kn лежит в U1,3 + X ′

1 , то найдутся элементы a1 ∈ U1,3 и b1 ∈ X ′
1 , такие что

a0 = a1 ∧ b1 . Если a0 = a1 или a0 = b1 , то a0 ∈ (X0 ∩ U1,3) ∪ (X0 ∩ X ′
1) . Таким образом,

a0 ∈ Kn лежит в V0,3 , а, следовательно, принадлежит V3 .
Если пересечение строгое: a0 = a1 ∧ b1 , a0 < a1 , a0 < b1 , то из условия a1 ∈ U1,3 следует,

что элемент a1 , с одной стороны, лежит в X1 , которая является подполурешеткой в Kn , а, с
другой стороны, — в U2,3+X ′

2 . Если элемент a1 лежит в U2,3+X ′
2 , то найдутся элементы a2 ∈

U2,3 и b2 ∈ X ′
2 , такие что a1 = a2∧b2 . Если a1 = a2 или a1 = b2 , то a1 ∈ (X1∩U2,3)∪(X1∩X

′
2) .

Тогда, если a0 ∈ X0 и a0 = a1 ∧ b1 , где a1 ∈ (X1 ∩ U2,3) ∪ (X1 ∩ X ′
2) и b1 ∈ X ′

1 , то элемент
a0 ∈ Kn лежит в V1,3 , а, следовательно, принадлежит V3 .
Если вновь пересечение строгое: a1 = a2 ∧ b2 , a1 < a2 , a1 < b2 , то из условия a2 ∈ U2,3 ,

следует, что элемент a2 , с одной стороны, лежит в X2 , которая является подполурешеткой
в Kn , а, с другой стороны, — в X3 + X ′

3 . Если элемент a2 лежит в X3 + X ′
3 , то найдутся

элементы a3 ∈ X3 и b3 ∈ X ′
3 , такие, что a2 = a3 ∧ b3 . Если a2 = a3 или a2 = b3 , то

a2 ∈ (X2 ∩ X3) ∪ (X2 ∩ X ′
3) . Тогда, если a0 ∈ X0 и a0 = a1 ∧ b1 , где b1 ∈ X ′

1 , а a1 ∈ X1 и
a1 = a2 ∧ b2 , где a2 ∈ (X2 ∩X3) ∪ (X2 ∩X ′

3) , b2 ∈ X ′
2 , то элемент a0 ∈ Kn лежит в V2,3 , а,

следовательно, принадлежит V3 .
Когда пересечение строгое: a2 = a3 ∧ b3 , a2 < a3 , a2 < b3 , получим, что a0 ∈ X0 и

a0 = a1 ∧ b1 , где b1 ∈ X ′
1 , а a1 ∈ X1 и a1 = a2 ∧ b2 , где b2 ∈ X ′

2 , a2 ∈ X2 и a2 = a3 ∧ b3 ,
где a3 ∈ X3 и b3 ∈ X ′

3 . А значит, в Kn существует цепь a0 − a1 − a2 − a3 ( a0 < a1 ,
a1 < a2 , a2 < a3 ) длины 3 (см. рис. 2), что противоречит тому факту, что в конечной нижней
полурешетке типа "корона" длина максимальной цепи равна 2.
Таким образом, доказано, что включение U3 ≤ V3 выполняется. Следовательно, решетка

Sub(Kn) для любого n ∈ N удовлетворяет тождеству H3 . Тогда, H3 будет выполняться
на

∏
n∈N Sub(Kn) , поскольку тождества мультипликативно устойчивы, [8]. Значит, H3 будет

удовлетворять и решетка Lq(K) . Теорема доказана.
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b3 ❡ a3 ❡

❆
❆
❆ ✁
✁
✁

b2 ❡ a2 ❡

❆
❆
❆ ✁
✁
✁

b1 ❡ a1 ❡

❆
❆❆ ✁
✁✁

a0 ❡

Рисунок 2 – Получившаяся цепь длины три в "короне" Kn

5.Основные теоремы

Согласно доказанной в предыдущем пункте теореме 12, существует класс K

антирефлексивных графов, такой что решетка Lq(K) удовлетворяет нетривиальному
тождеству H3 . Следовательно, класс K не является Q -универсальным, поскольку хорошо
известно, что Q -универсальные решетки квазимногообразий не удовлетворяют никакому
нетривиальному решеточному тождеству [1]. В приведенной ниже теореме докажем, что
существует не Q -универсальный класс K , для которого множество всех конечных подрешеток
решетки квазимногообразий Lq(K) будет невычислимым.

Теорема 13. Существует не Q -универсальный класс K антирефлексивных графов, такой
что множество всех конечных подрешеток решетки Lq(K) невычислимо.

Доказательство. Пусть множество N ⊆ ω \ {0, 1, 2} невычислимое, и {Kn | n ∈ N} — класс
конечных нижних полурешеток типа "корона" (см. рис. 1). Согласно теореме 11, применённой
к классу {Kn | n ∈ N} , существует класс K антирефлексивных графов, такой, что
Lq(K) ∼=

∏
n∈N Sub(Kn) . Повторяя рассуждения, приведенные при доказательстве теоремы 12,

установим, что нетривиальное тождество H3 выполняется на решетке Lq(K) . Следовательно,
класс K антирефлексивных графов не будет Q -универсальным. Согласно лемме 7 решетка
Sub(Kn) подпрямо неразложима для любого n > 2 . Согласно лемме 8 решетка Sub(Kn)
вложима в Sub(Km) тогда и только тогда, когда n = m (для любых n,m > 2 ). Пусть
L = {Sub(Kn) | n > 2} и M = {Sub(Kn) | n ∈ N} . Тогда M ⊆ L ∩ S(Lq(R)) . Следовательно,
согласно лемме 6 множество всех конечных подрешеток решетки Lq(K) невычислимо. Таким
образом, класс K антирефлексивных графов имеет требуемые свойства. Теорема доказана.

Теорема 14. Существует континуум не Q -универсальных классов K антирефлексивных
графов, таких что множества всех конечных подрешеток их решеток квазимногообразий
Lq(K) невычислимы.

Доказательство. Пусть множество N ⊆ ω \ {0, 1, 2} невычислимое и {Kn | n ∈ N} —
класс конечных нижних полурешеток типа "корона" (см. рис. 1). Согласно теореме 11,
применённой к классу {Kn | n ∈ N} , существует класс K антирефлексивных графов, такой,
что Lq(K) ∼=

∏
n∈N Sub(Kn) . В теореме 13 было доказано, что этот класс K не Q -уни-

версальный и такой, что множество всех конечных подрешеток решетки квазимногообразий
Lq(K) невычислимо. Далее, поскольку число подмножеств счётного множества, являющихся
невычислимыми, континуально, будет справедливо утверждение теоремы. Теорема доказана.

6.Заключение

Изучению свойств решеток, изоморфных решеткам квазимногообразий алгебраических
систем, посвящено огромное количество работ. Среди них можно отметить работы А.И.
Мальцева, Дж. Гретцера, В.А. Горбунова, В.И. Туманова, М. Адамса, В. Дзебяка, Р. Маккензи,
Дж.Б. Нейшна, М.В. Сапира, А.М. Нуракунова, А.В. Кравченко, В.К. Карташова, А.В.
Карташовой, М.В. Швидефски, см. библиографию в [1, 2]. В литературе известны примеры
классов алгебраических систем с таким свойством, что множества всех конечных подрешеток
их решеток квазимногообразий невычислимы, т. е. не существует алгоритмов, которые по
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заданным конечным решеткам определяли бы, являются ли эти решетки подрешетками в
рассматриваемых решетках квазимногообразий или нет, [2, 3, 5, 10]. Также к настоящему
моменту известно очень много различных Q -универсальных квазимногообразий, [1, 2, 4, 6,
10]. В работе М.В. Швидефски [2] было показано, что почти все известные Q-универсальные
классы систем обладают таким свойством: они содержат подкласс, для которого множество
всех конечных подрешеток решетки квазимногообразий не является вычислимым. Автором же
установлено, что существует континуум не Q -универсальных классов K антирефлексивных
графов, таких что множества всех конечных подрешеток их решеток квазимногообразий Lq(K)
невычислимы.
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Луцак С.М.

Антирефлексивтiк графтар кластары үшiн квазикөпбейне торлардың күрделiлiгi

Квазикөпбейне торлардың күрделiлiгiнiң екi өлшемi қарастырылды: барлық төменгi торлар жиынтығының
есептелмейтiнi және Q-әмбебаптығы. Антирефлексивтiк графтар кластары үшiн квазикөпбейне торлардың құрылысы

күрделiлiгiне зерттеу өткiзiлдi. Квазикөпбейне торлардың күрделiлiгiнiң екi өлшемi арасындағы байланысы

қарастырылды. Антирефлексивтiк графтар кластары үшiн квазикөпбейне торларында тревиалды емес тепе-

теңдiгiнiң орындалатынын дәлелдедi. Квазикөпбейнелiк торларының барлық соңғы астыңғы торларының жиынтығы
есептелмейтiн, бiрақ Q-әмбебаптық болып табылмайтын антирефлексивтiк графтар кластарының континуумы бар

болғаны анықталды.

Түйiн сөздерi: тор, квазикөпбейне, квазикөпбейне тор, Q-әмбебаптығы, есептелмейтiнi.

Lutsak S.M.

The complexity of quasivariety lattices for the classes of anti-reflexive graphs

We consider two complexity measures of the structures of quasivariety lattices: non-computability of the set of all finite

sublattices of the quasivariety lattices and Q-universality. We explore the complexity of the structure of quasivariety lattices for
the classes of anti-reflexive graphs. We study the relationship between complexity measures of the quasivariety lattices. We find

a non-trivial identity holding in quasivariety lattices for the classes of anti-reflexive graphs. We prove that there are continuum

many classes of anti-reflexive graphs such that sets of all finite sublattices of their quasivariety lattices are not computable, but
which are nonetheless not Q-universal.

Keywords: lattice, quasivariety, quasivariety lattice, Q-universality, non-computability.
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Статья должна быть набрана в редакторе «Latex» (преамбулу можно взять в Редакции)
К статье прилагается:
- УДК (универсальная десятичная классификация);
- рецензия внешняя;
- рецензия внутренняя;
- к статье необходимо приложить аннотацию (не менее 1/4 стр.) на трех языках (на казахском, английском и
на русском языках), ключевые слова, Ф.И.О. и название статьи на трех языках. Сведения об авторах (Ф.И.О.,
ученая степень, ученое звание, адрес, место работы, телефон, факс, e-mail). Далее посередине страницы
прописными буквами инициалы и фамилии авторов, ниже также посередине заглавными буквами - название
статьи; затем посередине строчными буквами; в круглых скобках - название организации (ий), в котором
выполнена работа, и город. Прилагается электронный вариант на CD-диске или на флешке. Список литературы
на языке статьи и транслитерация на латынском языке.
- ссылки на литературные источники даются цифрами в прямых скобках по мере упоминания [1,15]. Список
литературы оформляется следующим образом:
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Библиографические записи на литературу казахско- и русскоязычного источника выполняются в
транслитерации на латинице. С транслитерацией на латинице: References:
1 Temirov A.L. Processy protaivanija grunta// Doklady NAN RK. 2007. -№1.- S. 16-19.

2 Zholbolov L.F. Teploobmen v dispersnykh sredakh. -M.: Gostekhizdat, 1994.-444s.

Для транслитерации на латиницу используются предоставленные в Интернете сайт: для
русскоязычного источника http://Translite.ru
Для качественного перевода аннотации на казахский, русский и английский языки следует
обратиться к специалисту - переводчику.
Статья должна быть написана грамотным, научным, стилистичным и качественным языком.
В случае переработки статьи по просьбе редакционной коллегии журнала датой поступления считается дата
получения редакцией окончательного варианта.
Если статья отклонена, редакция сохраняет за собой право не вести дискуссию по мотивам отклонения. Деньги
за необупликованные статьи не возвращаются.
Оплата профессорско-преподавательскому коллективу ЕНУ три тысячи тенге, другим организациям четыре
тысяч тенге.
Статьи сдаются в редакцию в одном экземпляре(для рецензировании статьи)
Документы принимаются:

№1 (Гуманитарный журнал) - до 15-ноября; редакция рассматривает статьи с 16 по 30 ноября, выход с печати - январь;

№2 (Естественно- технический журнал) - до 15-января; редакция рассматривает статьи с 16 по 30 января, выход с печати
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№3 (Гуманитарный журнал) - до 15-марта; редакция рассматривает статьи с 16 по 30 марта, выход с печати - май;
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№5 (Гуманитарный журнал) - до 15-августа ; редакция рассматривает до 15-30 сентябрь, выход с печати - октябрь;

№6 (Естественно- технический журнал) - до 15-октября; редакция рассматривает до 16-30 ноября, выход с печати -
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